Math4U - Curso de Formagé&o Exercicios Propostos n°10

FUNCOES EXPONENCIAIS E FUNCOES LOGARITMICAS

1. Sem recorrer a maquina de calcular, determine o resultado (numérico ou simplificado) das
seguintes expressoes:

1.1. (—3)5 1.2. (—4)2 1.3. -4> 1.4. 0,2? 1.5. a*a* 1.6 ata™
No N7} 3 2X+Y XY 5*.57.5% 5" —5°+5°
3 J2+1 2X
1.7. (5 ) 1.8. (2 ) 19. (@) 1.0 o Vb T 112 G
2. Sem recorrer a maquina de calcular, resolva as seguintes equagoes:
21, X1 22 |32 ' __ 8 23. 321l 2.4. 3* =97
8 4 256 o o
3 2X+5 2 X+4 23)(—7
2.5. 2°=32% 2.6. |— == 2.7. ——=0,5 2.8. 3 +3F=11+37
2 3 2
3. Sem recorrer a maquina de calcular, indique o conjunto solugdo das seguintes inequagdes:
-3
A\ (4 _ _
3.1. 3¥>81 3.2, (Ej > (Ej 33, 425 >64 34, 0,177 <0,00¢72
2 3x—-4 2x(1-x) X—1
2_ _ 3 3
3.5. 81"t2 <3 3.6. (7)‘ 3) <4971 37 @j <1 3.8 Ej <(g)

4. Sabendo que na imagem ao lado graficos I, II e III representam,

respetivamente, as fungbes Yy = aX, y = b* e y = cX , indique a
afirmacdo correta:

(A)O<a<b<c (B)0O<b<c<a (C)0O<b<axc

(D)0<a<c<b (E)a<0O<c<b (F)a<O<bx<ec 0 '

Estabeleca uma correspondéncia entre as seguintes fungdes exponenciais e seus graficos.

) ) . X 1 2-3x
_ X+ _ _nc—X _ X—. 5 _
51. y=5 52. y=-3 53. y=0,2 5.4 y=42 5.5. y_( j

(®)

(D) (E)

X
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Math4U - Curso de Formagé&o Exercicios Propostos n°10

7. Das seguintes afirmacoes, diga, justificando, quais sao falsas.:
(A) A fungdo f (X) = (—B)X € uma fungdo exponencial.
(B) A fungdo f (X) — x% & uma funcdo exponencial.
(C) Afuncao f (X) = 3% é uma funcio invertivel.
(D) Se 3 =- entdo X = -3.

(E) Se f (X) = entdo f (0, 5) = \/E

(F) A fungdo exponencial f (X) =a* , a>0e a=+1 éumafuncdo decrescente.

1
27’
X

(G) Se f (X) = log, (X)) , entdo f_l(x) = 2%,

(H) e/n(x) = X, para todo o niumero x real.
(I) A fungdio f(x)=2"+27" éidéntica a fungdo g(x) = 20,

8. Calcule, por definicdo (sem utilizar a maquina de calcular), o valor de:

8.1. 10g,(400)  s.2. log, (%j 8.3. /09% (32) 8.4. log(1000)
7. 125
8.5. logg(16) 8.6. logg(27) 8.7 og% (125) 8.8. log (1)

9. Utilize as propriedades dos logaritmos para escrever as seguintes expressdoes como somas,
diferencas e/ou produtos (suponha que a, b e c sdo nimeros reais positivos)

9.1. lo 3 9.2 /ogﬁ 9.3. log a_2b 9.4. lo 160

1. logs| 2. 10a 3. 3| ¢ 4. log, 23

9.5. ln(a3 b) 9.6. logz(“jégj 9.7. ln( %j 9.8. /n(e3a‘2)
a

10. Simplifique as seguintes expressoes escrevendo-as a custa de, apenas, um logaritmo:

10.1. In(5)+/n(x) 10.2. log(xG)—Zlog(x) 10.3. SInGJ 10.4. In(10) + In(4) - In(8)

11.Se /og4 (a) = X escreva, em fungao de X, os seguintes logaritmos:

11.1. log, (4a) 11.2. log, (%} 11.3. log, (éj 11.4. log4(a3) 11.5. log, (8\/5)

12. Simplifique as expressoes:

12.1. esm(x) 12.2. e3/n(x)+2/n(y) 12.3. e%/n(x) 12.4. eln(x) 3In(x) 3+In(x) e3_/”(x)

+ € 125. €

13.Resolva, em IR, as seguintes equacdes:
13.1. logy (x)=4 13.2. log 5(x+2)=6 13.3. Jog, (log,(x))=-1 13.4. log; (3x - 4)—logy (x) = O
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Math4U - Curso de Formagé&o Exercicios Propostos n°10

14. Determine o conjunto solucdo das seguintes inequacdes:
14.1. logz(2x+1)>logz(7) 14.2. log, (2x+1)>log; (9) 14.3. log, (x + 2) < log, (3)

15. Estabeleca uma correspondéncia entre as seguintes fungdes exponenciais e seus graficos.
15.1. y=log,(2x) 15.2. y:Iogz(xz) 15.3. y=log,(x) 15.4. y=log,(6x—4) 15.5. y=log,(2x)

(A) (B) C
y y . (©) (D) , (E)
2 2
& 1
_?..\ * o[kt x oli1 «x o] & 2 «x
2 2

16. Na imagem ao lado esta representada uma funcao logaritmica de
base “a”. Indique o seu valor.
4

17.Na imagem ao lado estd representada uma funcdo y=log(x).

Sabendo que AO = E, podemos afirmar que (escolha uma opgao):

(A) log(ab)=c (B) a+bh=c (C) a®=b G
(D) ab=c (E) 10% +10° =10° A

18. Considere a fungdo f(x)=5-In(e—x). Determine:

18.1. O dominio.
18.2. Os zeros.

18.3. A solugdo da condigdo f(x)<2
18.4. Caraterize a fungao inversa.

19. Considere as fungdes definidas por: f (x)=2- 2617 e g (x)=3+/In(x+1).

19.1. Determine os dominios def e g
19.2. Determine a expressao analitica das funcles inversas de f e g, e caracterize-as.

20. Indique qual o grafico que representa a funcdo f (X) = ZIOQZ(X).

(A) (B) (C) (D) (E)
}F[/ }FI/ ¥
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Math4U - Curso de Formacao

Exercicios Propostos n°10

Solucoées:
1.
1.1 —243 1.2 16 1.3 -16
1.7 125 1.8 2 1.9 3%
2.
2.1 -3 2.2 impossivel 2.3 1 2.4 ¢
3.
3.1 4,400 3.2 |-0,-3]
3.5 Joo,—%] 3.6 |-2,2]
4. (D)
5.
5.1 (D) 5.2 (B) 5.3 (E)
6.
6.1 D, =R\{3} 6.2 D, =R

7. (A) porque a base ndo pode ser negativa;

1.4 0,04
1.10 2Y

1.6 a¥
1.12 3

1.5 a™*
1.11 1

2.7 3 2.8 2

1 1
25 -+ 261

3.3 [-1+o[ 3.4 B ,+oo[

3.7 J,+od 3.8 -1

5.4 (A) 5.5 (C)

6.3 D, =]}, 00 6.4 D, =R"

(B) é uma fungdo poténcia (base nao é constante);
(D) a equacao é impossivel (exponencial ndo assume valores negativos) a solugdo estaria

correta se fosse ...=1/27.

(F) sb é decrescente para valores entre 0 e 1, é crescente de a>1;
(H) a simplificacdo é valida mas apenas para valores de x positivos;

(1) 2X+2X=2X+%¢2°

8.

8.1 2 8.2 -4 8.3 _% 8.4 3 8.5 % 8.6 % 8.7 -3 8.8 0
9.

9.1 1+ logs (a) - logs (b) — logs (c) 9.2 3/og(b)-1-log (a)

9.3 2/og,(a) +logs (b) - logs (c) 9.4 4+ log, (b) - 2/og, (a) - 3log, (c)

9.5 3/n(a)+2/n(b) 9.6 2+ £log, (c) —3/0g, (b)

9.7 %/n(b)—%ln(a) 9.8 3-2In(a)
10.

10.1 /n(5x) 10.2 log(x4) 10.3 —/n(8) 10.4 In(5)
11.

11.1 X +1 11.2 x—% 11.3 —X 11.4 3X 11.5 x+3
12.

2
> 3y2 Jx 3 12.5 €3 {X—_lJ

12.1 X 12.2 X°y 12.3 /X 12.4 X + X <
13.

13.1 % 13.2 6 13.3 2 13.4 2
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Math4U - Curso de Formag&o Exercicios Propostos n°10

14.
14.1 ]3,+o0] 14.2 ]—%,4[ 14.3 |-2,1] 14.4 2
15.
15.1 (B) 15.2 (E) 15.3 (D) 15.4 (C) 15.5 (A)
1
16.a=3
17. (D)
18.

181 Dy =]-0¢[ 182 x=e’-e 18.3 J—oo,e—e3[ 18.4 Dy =R;D'¢s =o€

f‘l(x) —e—e> ¥
19.

19.1 Dy :R;Dgz]—1,+oo[ 2—X

-1 _ _ LA _
19.2 f (X)—l—ln(Tj Df—l —]—00,2[,D £t =R
-1 _ x=3 . A _
g (x)=e"""-1 Dg+=R; D'y = -1, +oo
20. (B)
Fontes: Filomena Soares e Paula Nunes - 2000 - 2016 Textos de Apoio de varias UCs de Matematica — ESEIG/IPP e outros como

https://exerciciosweb.com.br/matematica/exercicios-sobre-funcao-logaritmica/ e https://www.professores.uff.br/marinas/wp-
content/uploads/sites/51/2017/08/Funo__exponencial_e_logaritmo.pdf
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